分數的乘法

◎分數乘以整數
真分數(假分數)乘以整數
帶分數乘以整數
◎整數乘以分數

整數乘以分數，積是整數
整數乘以分數，積不是整數
◎分數乘以分數

真分數乘以真分數
帶(假)分數乘以帶(假)分數

◎分數乘法算則

乘法問題的整合


一瓶水有 EQ \F( 5 , 8 )公升， EQ \F( 3 , 4 )瓶水有多少公升？

用分子乘分子，分母乘分母 EQ \F( 5 , 8 )× EQ \F( 3 , 4 )＝ EQ \F( 5×3 , 8×4 )算出答案

分母乘分母是代表1瓶水被平分成32小份？
還是1公升水被平分成32小份？
分子乘分子是代表5×3個 EQ \F( 1 , 32 )瓶水？

還是5×3個 EQ \F( 1 , 32 )公升水？

◎真(假)分數乘以整數

◎真分數或假分數乘以整數
甲和乙各吃了 EQ \F( 3 , 8 )張蔥油餅，2人共吃了幾張蔥油餅？
算法1：算式和答案都以1張為單位

 EQ \F( 3 , 8 )＋ EQ \F( 3 , 8 )＝ EQ \F( 6 , 8 )，答： EQ \F( 6 , 8 )張

算法2：算式以 EQ \F( 1 , 8 )張為單位；答案以1張為單位

3×2＝6，答： EQ \F( 6 , 8 )張

◎帶分數乘以整數
一人吃3 EQ \F( 2 , 5 )個小披薩，4個人共吃幾個小披薩？
算法1：換成假分數再相乘
 3 EQ \F( 2 , 5 )＝ EQ \F( 17 , 5 )， EQ \F( 17 , 5 )×4＝ EQ \F( 68 , 5 )， EQ \F( 68 , 5 )＝13 EQ \F( 3 , 5 )


算法2：利用乘法對加法的分配律來運算
 3 EQ \F( 2 , 5 )×4＝(3＋ EQ \F( 2 , 5 ))×4＝(3×4)＋( EQ \F( 2 , 5 )×4)
＝12＋ EQ \F( 8 , 5 )＝13＋ EQ \F( 3 , 5 )＝13 EQ \F( 3 , 5 )
算法3：利用直式來運算(乘法對加法的分配律)
  3   EQ \F( 2 , 5 )
  ×     4 
   12   EQ \F( 8 , 5 )      
   13   EQ \F( 3 , 5 )      答：13 EQ \F( 3 , 5 )個披薩
◎整數乘以分數


◎整數乘以分數，積是整數
一盒蘋果有24顆， EQ \F( 3 , 4 )盒蘋果有幾顆？

1盒    (    24顆
(            (
 EQ \F( 3 , 4 )盒    (   24÷4＝6，
6×3＝18
問題中有分數，但是解題時，1顆蘋果沒有被分割


◎整數乘以分數，積不是整數
一盒蘋果有5顆， EQ \F( 3 , 4 )盒蘋果有幾顆？
1盒    (    5顆
(            (
 EQ \F( 3 , 4 )盒    (   5÷4＝ EQ \F( 5 , 4 )，
 EQ \F( 5 , 4 )×3＝ EQ \F( 15 , 4 )
解題時，1顆蘋果有被分割

◎整數乘以分數，積不是整數
一盒蘋果有5顆， EQ \F( 3 , 4 )盒蘋果有幾顆？
(5÷4＝ EQ \F( 5 , 4 )（學童沒有學過）
( EQ \F( 5 , 4 )×3＝ EQ \F( 15 , 4 )（學童的舊經驗）

5顆蘋果全部平分給4個人，每人可分得幾顆蘋果？
算法1：延伸商數是整數除法的舊經驗

5＝ EQ \F( 20 , 4 )，20÷4＝5(片)  答： EQ \F( 5 , 4 )顆蘋果

算法2：延伸1顆蘋果平分成8份命名的舊經驗
1÷4＝ EQ \F( 1 , 4 )， EQ \F( 1 , 4 )×5＝ EQ \F( 5 , 4 )  答： EQ \F( 5 , 4 )顆蘋果

當學童有一些解題成功的經驗後，應要求學生用沒有餘數的除法算式「5÷4＝ EQ \F( 5 , 4 )」把問題和答案記下來。並說明以後再遇到這個問題時，可以直接利用整數除以整數的算式「5÷4＝ EQ \F( 5 , 4 )」算出答案。
一盒蘋果有5顆， EQ \F( 3 , 4 )盒蘋果有幾顆？
5÷4＝ EQ \F( 5 , 4 )， EQ \F( 5 , 4 )×3＝ EQ \F( 15 , 4 )，答：有 EQ \F( 15 , 4 )顆蘋果。

當學童有一些解題成功的經驗後，教師可以要求學生用算式「5× EQ \F(3,8) ＝ EQ \F(15,8) 」把問題和答案記下來。
並說明以後遇到這個問題時，可以直接利用整數乘以分數的算式「5× EQ \F(3,8) ＝ EQ \F(15,8) 」算出答案。
◎分數乘以分數

◎真分數乘以真分數
一瓶果汁有 EQ \F( 3 , 5 )公升， EQ \F( 2 , 7 )瓶果汁是多少公升？
( EQ \F( 3 , 5 )÷7＝ EQ \F( 3 , 35 ) （學童沒有學過）
( EQ \F( 3 , 35 )×2＝ EQ \F( 6 , 35 )（學童的舊經驗）

將 EQ \F( 3 , 5 )公升的果汁平分成7份，1份是多少公升？
算法1：延伸商數是整數除法的舊經驗

 EQ \F( 3 , 5 )＝ EQ \F( 21 , 35 )，21÷7＝3，  答： EQ \F( 3 , 35 )公升

算法2：延伸1顆蘋果平分成8份命名的舊經驗
 EQ \F( 1 , 5 )÷7＝ EQ \F( 1 , 35 )， EQ \F( 1 , 35 )×3＝ EQ \F( 3 , 35 )，答： EQ \F(3,35) 公升

將 EQ \F( 1 , 5 )公升的果汁平分成7份，1份是多少公升？


 EQ \F( 1 , 5 )  (        右圖中看不到1小格是 EQ \F( 1 , 35 )






全部是1



右圖中看到

1小格是 EQ \F( 1 , 35 )
一瓶果汁有 EQ \F( 3 , 5 )公升， EQ \F( 2 , 7 )瓶果汁是多少公升？
 EQ \F( 3 , 5 )÷7＝ EQ \F( 3 , 35 )， EQ \F( 3 , 35 )×2＝ EQ \F( 6 , 35 )
答： EQ \F(6,35) 公升。
當學童解題成功之後，教師可以要求學生用算式
「 EQ \F( 3 , 5 )× EQ \F( 2 , 7 )＝ EQ \F(6,35) 」把問題和答案記下來。
並說明以後遇到這個問題時，可以直接利用
整數乘以分數的算式「 EQ \F( 3 , 5 )× EQ \F( 2 , 7 )＝ EQ \F(6,35) 」算出答案。

◎分數乘法算則
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	


一瓶果汁有 EQ \F( 3 , 5 )公升， EQ \F( 2 , 7 )瓶果汁是多少公升？
	

	

	

	

	


	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	


 EQ \F( 3 , 5 )× EQ \F( 2 , 7 )＝ EQ \F( 3×2 , 5×7 )
(請用線段及圓代表1公升再說明一次)
◎帶(假)分數乘以帶(假)分數


一瓶果汁有2 EQ \F( 3 , 5 )公升，4 EQ \F( 2 , 7 )瓶果汁是多少公升？
算法1：利用乘法對加法的分配律來運算
2 EQ \F( 3 , 5 )×4 EQ \F( 2 , 7 )＝(2＋ EQ \F( 3 , 5 ))×(4 EQ \F( 2 , 7 ))＝2×4 EQ \F( 2 , 7 )＋ EQ \F(3,5) ×4 EQ \F( 2 , 7 )
＝2×(4＋ EQ \F( 2 , 7 ))＋ EQ \F( 3 , 5 )×(4＋ EQ \F( 2 , 7 ))

＝2×4＋2× EQ \F( 2 , 7 )＋ EQ \F( 3 , 5 )×4＋ EQ \F( 3 , 5 )× EQ \F( 2 , 7 )
算法2：換成假分數再相乘
2 EQ \F( 3 , 5 )×4 EQ \F( 2 , 7 )＝ EQ \F( 13 , 5 )× EQ \F( 30 , 7 )

一瓶果汁有 EQ \F( 7 , 5 )公升， EQ \F( 4 , 3 )瓶果汁是多少公升？

請說明為何也可以用分子乘分子，分母乘分母

的乘法算則算出答案？

◎乘法問題的整合

分數乘以分數：  EQ \f( 5 , 7 )× EQ \f( 3 , 4 )＝ EQ \f( 5×3 , 7×4 )
整數乘以分數：5× EQ \f( 2 , 13 )＝ EQ \f( 5 , 1 )× EQ \f( 2 , 13 )＝ EQ \f( 5×2 , 1×13 )
分數乘以整數： EQ \f( 2 , 13 )×5＝ EQ \f( 2 , 13 )× EQ \f( 5 , 1 )＝ EQ \f( 2×5 , 13×1 )
整數乘以整數：2×5＝ EQ \f( 2 , 1 )× EQ \f( 5 , 1 )＝ EQ \f( 2×5 , 1×1 )
